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Ensefianza y aprendizaje del limite

La problematica que suscita la ensefianza y el aprendizaje del limite ha sido
objeto de estudio en el ambito de la didactica de la matematica en los ultimos 50
anos.

Mas recientemente, han cobrado especial interés los estudios orientados al
profesorado en formacion, al profesorado en activo, a estudiantes de
bachillerato, y el analisis de libros de texto en un esfuerzo compartido por
mejorar la formacion inicial y continua de los docentes de matematicas.

Todas estas investigaciones han permitido delimitar el conocimiento de sus
dificultades, obstaculos y errores.



Ensefianza y aprendizaje del limite

Una manera de abordar estas dificultades es utilizar diferentes enfoques,
intuitivo y formal; y representaciones, algebraica, tabular, grafica y verbal, a
pesar de que en la actualidad exista una tendencia de la ensefanza del calculo

desde un enfoque algoritmico y algebraico.
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Ensefianza y aprendizaje del limite

Desde un estudio fenomenologico, en el sentido dado por Freudenthal (1983), del
limite ha cobrado vital importancia el considerar dos enfoques: intuitivo y formal.

Esto se justifica porque los fendbmenos intuitivos son los primeros que nos permiten
obtener un candidato de limite o comprobar si éste es adecuado (vinculado al PME).
Sin embargo, estos fendmenos no garantizan que el candidato a limite realmente lo
sea, por lo que es necesaria la intervencion de los fendmenos formales (vinculado al
PMA). La certeza de que lo sea vendra determinada por el fenomeno de ida y vuelta,
que permite establecer o descartar si el candidato a limite ha sido bien elegido.



Ensefianza y aprendizaje del limite

Algunas referencias que pueden ser consultadas por los estudiantes para
ampliacion de informacion son: Claros et al. (2007, 2016) para limites finitos y
Arnal-Palacian et al. (2020, 2022, 2024) para limites infinitos.
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Ensefianza y aprendizaje del limite

Esta linea de investigacion puede albergar algunos de los siguientes tipos de
trabajo:

L1. Analisis del limite de sucesiones en manuales universitarios.

2. Analisis de la ensefianza del profesorado de bachillerato de la nocion de
limite.

3. Evaluacion del conocimiento matematico del alumnado sobre la nocion
de limite.



Ensefianza y aprendizaje del limite

L1. Analisis del limite de sucesiones en manuales universitarios.

3.2.8 Examples (a) The sequence (n) is divergent.

(b) The sequence ((—1)") is divergent.

If n is an odd natural number withn > K, this gives | = 1 —a| < 1,sothat =2 <a < 0.
(Why?) On the other hand, if n is an even natural number with n > K|, this inequality
gives |1 —a| < 1 so that 0 < a < 2. Since a cannot satisfy both of these inequalities,
the hypothesis that X is convergent leads to a contradiction. Therefore the sequence X is
divergent.

Definicion 15.3. Decimos que

lim a, = 00,
n=-$00
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que

lim a, = —0o0,
n—+o0

si para todo M € R eziste un N € R tal que a, <M, sin> N.

**¢) Notemos que las sucesiones infinitas se denominan a veces sucesiones
conve tes hacia el infinito. Por esv, si la sucesion {z, ) es infinita, se escribe
simbélicamente asi:

lim I, = ©O,
n--oo

Si los elementos de la sucesion infinita tienen. partiendo de un nimero, un sigao
determinado, se dice que la sucesién {r ) converge hacia el infinito de signo
doterminado. Eslo se escribe simbélicamente del modo siguiente:

lim =z, = +4 oo, hm z, = — 0.
N-~-oo n--oo




Ensefianza y aprendizaje del limite

L2. Analisis de la ensefanza del profesorado de bachillerato de la
nocion de limite.

- Entrevistas a profesores en activo.

- Observacion del aula durante la presentacion del concepto
matematico.

- Grupo de discusion sobre adecuacion de algunos fragmentos.



Ensefianza y aprendizaje del limite

L3. Evaluacion del conocimiento matematico del alumnado sobre la nocion de
limite.

- Alumnado de Bachillerato y/o Master profesorado (matematicas)

- Elaboracion de un instrumento que permita ver PME y PMA.

- Imagenes conceptuales durante el proceso de ensefianza y aprendizaje
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